Formeln und Satze fiir Kettenbriiche

In diesem gut lesbarem Manuskript hat Georg Glockler —wahrscheinlich zum eigenen
Gebrauch — einige Formeln und Eigenschaften von Kettenbriichen notiert. Diese sind
allgemein bekannt, und wer sich damit beschéftigen will, dem sei das Standardwerk von
Oskar Perron: Die Lehre von den Kettenbriichen, Bd. I und II, Darmstaft 1977 empfohlen.

Hier seien nun kurz die von Gléckler verwendetetn Bezeichnungen erlédutert.
Ein Kettenbruch hat die Gestalt
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und hier erkennt man schon die Rekursionsformel (1).

Peter Baum
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Kettenbriuche: Formeln und Satze

1. Rekursionsformel eines allgemeinen Kettenbruchs

Zn = Qn * Zp 1 + @ * Zp 2

N, =g * Npq + ag * Ny o

mitap >0 und g, >0; n>2

1.a Rekursionsformel eines reguldren Kettenbruchs

Zn = Qn * Zp-1 t+ Zp 2

Np = an * Npq + Npp

mitap =1 und g, >0; n>2

2. Determinante zweier aufeinanderfolgender Ndherungsbriiche eines allgemeinen Kettenbruchs
(bei regulédren Kettenbriichen ay, ap, ...ap = 1)

Zn * Np g - Ny = 2,59 = (-1)2 - a9 - ay - | a

mita; > 0

3. Alle Ndherungsbriiche eines reguldren Kettenbruchessind gekiirzt

Zn Zy _ 1 1 . _ {(=1)n

n v = ——— -+ . P Sl
Nn Ny N1 Ny N> N3 N, Npq

fur endliche regulare Kettenbriiche
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fir unendliche reguldre Kettenbriiche ; n — oo : Konvergente unendliche Reihe

Die Teilersummen der unendlichen Reihe ist identisch mit der Folge der Naherungsbriiche des
reguldren unendlichen Kettenbruchs.

4. Fehlerabschétzung
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Beziiglich der "Giite" eines Naherungsbruches eines reguldren Kettenbruchs gilt :
Es gibt keinen Naherungsbruch mit kleineren natiirlichen Zahien im Zahler und Nenner, der sich von
a/b weniger unterscheidet als
Zn
Nn
Alle bessseren Ndherungsbriiche haben gréBere natiirliche Zahlen im Z&hler und Nenner.



